
 

 المثلثات
 
 

 المستهدفة  الكفاءات
 تعريف جيب و ظل زاوية حادة في مثلث قائم

  استعمال الحاسبة لتعيين قيمة مقربة، لكل من جيب

 .و ظل زاوية حادة أو لتعيين قيس زاوية معرفة بجيب أو بظل
زاوية بمعرفة القيمة المضبوطة لأحدى ) بالمسطرة الغير مدرجة و المدور( إنشاء هندسي 
 ةنسبها المثلثي

    tan x =   +92 = 6 S   : معـرفة استعمال العلاقتين
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 الدرس
 

    1 .  cos- sin - tan ) حادةزاوية.( 
 :          في مثلث قائم 

/*           cos  زاوية حادة يساوي حاصل قسمة طول الضلع المجاور  
 .            للزاوية على طول الوتر

/*            sinزاوية حادة يساوي حاصل قسمة طول الضلع المقابل  
 .             للزاوية على طول الوتر

/*           tanللزاوية ادة يساوي حاصل قسمة طول الضلع المقابل  زاوية ح 
 .            على طول الضلع المجاور للزاوية

 
 
 
 
                                                                   

   A :  القائم فيABC    من أجل المثلث 
 

  
AB
AC

=  B̂   tan 
BC
AC

 = B̂      sin
BC
AB  =B̂ Cos  

 
 :ملاحظـة 

           cosو sin  1 و 0 زاوية محصورة بين . 
            tanزاوية حادة هو عـــدد مـوجب  

 
  :1ربع دائرة نصف قطرها . 2

 (O,I,J)و متجانسفي معلم متعامد 

 (C) ربع الدائرة التي مركزها O 
   .1 و نصف قطرها 

 .Iفي) C( مماس ل(IT) مالمستقي

 :خواص*   
     Mنقطة من ربع دائرة(C)،  Xقيس الزاوية MOI ˆ . 



 

 .),sin x cos x(هما M احدثيا*     
    * tanxهو طولITحيث Tهي نقطة تقاطع  (OM)و(IT)  

 :استعمالات الآلة الحاسبة. 3

 :باستعمال الآلة الحاسبة نتبع ما يلي   
 sin.tan.cos ) (نكتب قيس الزاوية ثم نضغط على الزر المناسب     *

 

أحسب المدور: 1 مثال
100

  tan 82°  و 7sin 68° لـ1

680    sin  x   7= 6.490286982 
                   :ب هو                        الجوا

                                            6.49 ≈ 7 sin 68°                                               
           /*tan82°=……………. 

 :               الجواب هو           
                                   tan 82°=…………… 

 
 :علاقات حساب المثلثات.4

  تمثل قيس الزاوية الحادة x في مثلث قائم
 

                                        * tan x=
x
x

cos
sin   :خاصية          

                                        * cos
2

 x + sin
2
x = 1         

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 
 

 تمارين محلولة
 
 

 :1التمرين المحلول 
   EFGمثلث قائم في E 59 =  حيث° F̂ ،FG=7.5m   

أعط المدور   * 
10
 GE.     للطول1

  E مثلث قائم في   EFG :  الحل
       لدينا           

           
5.7

GE
 GE = 7.5sin59°,sin 59°= 

                               6.4 cm ≈ GE 
 

 : 2 التمرين المحلول 
           BCD مثلث قائم في B  

    BD = 7Ĉ ,°50=:           حيث

أعط المدور       * 
10
 CD . للطول1

 
    B مثلث قائم BDC    الحل  

     لدينا
DC
7 , sin 50°=  

°50
7

SIN
 DC= 

                                  DC=9.1cm 
  
 
 

 :3   التمرين المحلول
   ABD  مثلث قائم في B  

 AB = 9Â , °40=:    حيث 



 

    أعط المدور
10
  .B للطول 1

 . B مثلث قائم في  ABD:      الحل

           لدينا
9
BD

BD =9.tan40°, tan 40°=  

                               BD= 7.6 cm 
 

 :4 التمرين المحلول 
   ABC  مثلث قائم في A  

    AB=2.6m , BC= 4m:   حيث 

أعط المدور    *) 
10
1

 Ĉ لقيس الزاوية   

  Aقائم في  مثلث ABCالحل   

     لدينا
4
6.2

=Ĉsin 0.65 ,  sin  = 2
nd

Ĉ 

                                40.5°≈Ĉ 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 التمارين
 
 
1 /  MNP مثلث قائم في P.  

 : اتمم المساويات التالية   انقل و

                    
MN
PM

 = cos…/*       
MN
PN

  = cos… = sin…/* 

                  
PN
PM

 = ….    /*                         
PM
PN

 = …. /*                    

2 /RST  مثلث قائم فيR. 
 .Tan , Sin , Cosانقل و اتمم الجمل التالية ب 

 Ŝالزاوية... نستطيع حسا RT , RSاذا علمنا طول  */
   T̂  والزاوية

  . T̂ و الزاويةŜالزاوية ... نحسب  RT وRS  لمعرفة طول */
 . T̂ الزاويةŜالزاوية...  نحسب RT و STاذا علمنا الطولين */ 

 

 الصيغة التامة أو المدور طباستعمال الآلة الحاسبة أع/3
1000

 : لـ1

  Tan 45° , Sin 40° , Cos 35° 
Tan 90° , Cos 50° , Sin 65°   

 .Âباستعمال الآلة الحاسبة أعط في كل الحالة المدور إلى الوحدة بالدرجات لقياسات الزاوية / 4

             Tan Â = 
3
5

 /*  Sin Â = 9.0  /*  Cos Â =
3
1

 /* 

5/MNP قائم في  مثلثM 72 =: حيث°N̂ وMP = 6.3 cm  

 ثم أعط مدوره إلى NP  أحسب 
100

1. 

6/ABCقائم في  مثلث A  68 =:  حيث° B̂و  BC = 5.3 cm    

ه إلى ثم أعط مدور AC  أحسب
100

1
 .  



 

7/ UNE مثلث قائمU 20 =: في حيث°N̂ و UN = 4.5cm 

  ثم أعط مدوره إلىEU   أحسب 
100

1 . 

8 / ABCمثلث قائمA  في حيث :BC= 11.5cm , AC = 7.8 cm  

  أعط المدور إلى
10
 B̂ لقيس الزاوية 1

9 / RSTمثلث قائمT في حيث  :RS = 7.5 cm , RT = 4.7 cm  

 ثم أعط مدوره إلىR̂    أحسب
100

  . الوحدة1

10 /EFGمثلث قائم E في حيث : EF = 5 cm , EG = 3.5 cm  

إلى Ĝ أعط مدور قيس الزاوية 
10
1

. 

11 / ABCمثلث ، الارتفاع[HA] المتعلق بالضلع [BC] حيث  : 
AH = 4.9cm , BH = 1.4cm , CH = 2cm  

 أحسب المدور إلى
10
 . لقيس زاوية من زوايا المثلث 1

  :علما أن / 12
5
3

Cos =    عمال العلاقة باست :Cos2 x + Sun2 x= 1 

 .Tan x و Sin x أحسب -   

:علما أن/ 13
17
8 Sin =    

  .Tan x و Cos x أحسب  -    

  :علما أن / 14
13
5

  Sin x = و  
12
5

Tan x =  

 .Cos xأحسب  -
 Cos2 x + Sin2 x = 1: تحقق من صحة العلاقة   -

 
 
 
 
 
 



 

15 /ABC  مثلث متساوي الساقين رأسه الأساسي A. 
*    -[BH] و [CK]الارتفاعين المتعلقين بالضلعين  [AC] و[AB]  حيث ،AB = 10   وBH = 

 .AK = 8 و  6
 : أعط القيمة على شكل كسر غير قابل للاختزال لـ-    *

       Â  ,TanÂ , SinÂ . Cos  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 المسائل
 

 :انكسار الضوء/ 16
 .   ينحرف شعاع ضوئي عندما ينتقل من الهواء إلى الماء

 والزاوية ) زاوية الورود( تسمى î  الزاوية 
  r̂ وضحة في الشكل الم)زاوية الانكسار( تسمى 

  î Sin :  حيث
4
3

 = r̂Sin  

 أحسب القيمة التقريبية الى الوحدة)  أ 
 .î=35° علما أن r̂     لـ

 أحسب القيمة التقريبية الى الوحدة)  ب
 . r̂=45° علما أن î      لـ 

 إرتفاع عمـود/ 17
 :لعمود قمنا بالقياسات التالية  h   لحساب ارتفاع

    a = 58.5 , b = 35.1  
  AB = 18.7m   و  

  BHS و AHSفي المثلث )  أ 
    h .     بدلالة BH و AH     عبرعن

  .hيبية  الى الوحدة لـ استنتج القيمة التقر)  ب
 
 
 

 .طول وتر في دائرة/ 18
  8cm نصف قطرها θينتميان الى دائرة مركزها  b و Aلنقط ا

 BAθ̂=40°      و
 أنشئ الشكل وارسم الارتفاع)   أ 

      [OH] المتعلق بالضلع [AB]. 
  ، ABأحسب قيمة )  ب

عط قيمتها التقريبية إلى       ثم أ
10
1.  

 



 

 حل التمارين و المسائل 
 
 : إتمام المساويات   :لتمرين الأولا

                             
MN
PN

 = Cos N̂  = sin M̂    /*   

                                       
MN
PM

 = Cos M̂    /*  

                                         
PN
PM

 = Tang N̂     /*   

                                      
PM
PN

 = Tang M̂    /* 

 .R مثلث قائم في RST:    التمرين الثاني
  Tang , Sin , Cos:           إتمام الجمل بـ 

  نحسب RT و RSإذا علمنا طول        */ 
         TangالزاويةŜ  وTang  الزاوية T̂. 

  نحسب ST وRSبمعرفة طول         */ 
      Cosالزاوية Ŝو Sin الزاوية T̂.  
 .T̂ الزاويةCos وŜ الزاوية Sin نحسب RT و STإذا علمنا الطول */ 

 

 : الآلة الحاسبة نجدل   باستعما:التمرين الثالث

 Tang 45°= 1,   Sin 40°= 0.6428,   Cos 35°= 0.8192 

  Tang 90°=  ,   Cos 50°= 0.6428,   Sin 65°= 0.9063  

 :     باستعمال الآلة الحاسبة نجد:التمرين الرابع

            
3
1=ÂCos  71°:   معناه=Â 

       9.0 = ÂSin   71°:  معناه=Â 

         
3
5 = Â Tang  59°: معناه= Â 



 

بالتدوير إلى   NP     حساب : التمرين الخامس
100

1:  

       لدينا
NP
MP  =N̂ Sinأي 

NSin
MP

ˆNP =و منه 
°72

3.6
Sin

 NP =  

 . NP = 6.62 cm:      و بالتالي 
 

بالتدوير إلى   AC   حساب :التمرين السادس
100

1:  

  لدينا    
BC
AC  =B̂ Sinأي B̂ AC = BC x Sin و منه 

 5.3 x Sin 68 AC =   و بالتالي  :AC = 4.91 cm . 
 

بالتدوير إلى   EUحساب  :التمرين السابع
100

1:  

  لدينا       
UN
EU  =N̂ Tangأي N̂ EU = UN x Tang و منه 

5 x Tang 20°      EU =   و بالتالي  :EU = 1.82 cm 
 

   إعطاء المدور إلى:التمرين الثامن
10
  :B̂ لقيس الزاوية 1

   :   لدينا
BC
AC

=  B̂Sin   أي    
5.7
7.4

= B̂   Sin42.5 =  ومنه°   B̂ 

 

إعطاء المدور إلى   :التمرين التاسع
100

  :R̂ لقيس الزاوية 1

   :   لدينا
RS
TR

=  R̂Sin   أي    
5.7
7.4

= R̂   Sin42.5 =  ومنه°   R̂ 

إعطاء المدور إلى    :التمرين العاشر
10
  :Ĝ لقيس الزاوية 1

   :   لدينا
EG
EF

=  ĜSin   أي    
5.3

5
= Ĝ   Sin55..,°    ومنه=  Ĝ   

 



 

 : عشر التمرين احد
 

   ; …… -……-Â = 180°: لدينا 

                        Â = 180°- B̂  -  Ĝ  
 

 A  ≈: ومنه  

  :12التمرين 
 Cos2 x + Sin2 x = 1باستعمال العلاقة 

 :لدينا 
       Cos2 x  - 1 = Sin2 x 

: أي 
25
951²

5
51²sin −=





−=x 

25
16²sin x 

: أي 
5
4sin = 

لدينا 
x
xTangxTangxTang

cos
sin,

5
3
5
4

3
4

==<= 


